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Билет №1.

1. Сформулируйте и докажите первый признак равенства треугольников.

2. Докажите, что биссектрисы вертикальных углов лежат на одной прямой. 

3. Задача по теме «Прямоугольный треугольник».

В прямоугольном треугольнике сумма длин гипотенузы и одного из катетов равна 42 см, а угол между ними равен 60(. Найдите длину гипотенузы.





Билет №2.

1. Сформулируйте и докажите второй признак равенства треугольников.

2. Сформулируйте и докажите теорему о двух прямых, параллельных третьей.

3. Задача по теме «Сумма углов треугольника».

В треугольнике АВС проведена биссектриса ВD. Определите углы треугольника АВС, если треугольники АВD и CВD – равнобедренные.





Билет №3.

1. Сформулируйте и докажите третий признак равенства треугольников.

2. Докажите, что биссектрисы смежных углов перпендикулярны.

3. Задача по теме «Сумма углов треугольника».

Величина угла B треугольника АВС равна 106(. Биссектрисы AM и СN этого треугольника пересекаются в точке D. Найдите величину (ADC.





Билет №4.

1. Сформулируйте определение внешнего угла треугольника. Сформулируйте и докажите теорему о свойстве внешнего угла треугольника и следствие из нее.

2. Покажите построение прямой, перпендикулярной к данной прямой и проходящей через данную точку, с помощью циркуля и линейки (рассмотрите два случая). Обоснуйте.

3. Задача по теме «Равнобедренный треугольник».

На боковых сторонах равнобедренного треугольника ABC с основанием АС взяты точки M и N так, что прямые MN и АС параллельны. Докажите, что вершина В лежит на прямой, проходящей через середины отрезков MN и АС.





Билет №5.

1. Сформулируйте определение треугольника. Сформулируйте и докажите теорему о сумме углов треугольника.

2. Сформулируйте определения хорды, диаметра и радиуса окружности. Докажите, что диаметр и хорда окружности перпендикулярны тогда и только тогда, когда диаметр проходит через середину хорды.

3. Задача по теме «Признаки равенства треугольников».

Отрезки AC и BD пересекаются в точке О так, что треугольники BOC и DOA равны. Докажите, что треугольники ABC и CDA также равны.













Билет №6.

1. Сформулируйте определение внешнего угла треугольника. Докажите, что сумма внешних углов треугольника, взятых по одному при каждой вершине, равна 360(.

2. Постройте касательную к окружности, проходящую через заданную точку (рассмотрите два случая).

3. Задача по теме «Признаки равенства треугольников».

На боковых сторонах равнобедренного треугольника АВС с основанием АВ отложены равные отрезки АЕ и BD. Отрезки ВЕ и AD пересекаются в точке О. Докажите, что равны треугольники АОЕ и BOD.





Билет №7.

1. Сформулируйте признаки равенства прямоугольных треугольников. Докажите равенство прямоугольных треугольников по гипотенузе и катету.

2. Сформулируйте определение окружности. Докажите, что общая хорда двух окружностей перпендикулярна их линии центров.

3. Задача по теме «Параллельные прямые».

Существует ли треугольник, в котором биссектриса одного из внутренних углов параллельна биссектрисе одного из внешних углов?





Билет №8.

1. Сформулируйте определение угла, вписанного в окружность. Сформулируйте и докажите основное свойство вписанного угла и следствия из него.

2. Сформулируйте и докажите теорему о прямой, пересекающей одну из параллельных прямых. 

3. Задача по теме «Равнобедренный треугольник».

Какие величины могут иметь углы равнобедренного треугольника, если известно, что один из них на 80( меньше суммы двух других? 





Билет №9.

1. Сформулируйте определение медианы треугольника. Докажите, что в равнобедренном треугольнике медиана, проведенная к основанию, является биссектрисой и высотой.

2. Объясните построение треугольника: а) по двум сторонам и углу между ними; б) по стороне и прилежащим к ней углам; в) по трем сторонам. Сколько решений имеет задача в каждом из случаев?

3. Задача по теме «Сумма углов треугольника».

В прямоугольном треугольнике АВС с прямым углом С  на стороне АС отмечена точка D так, что треугольник СBD – равнобедренный., (CBE = 30(. Найдите углы треугольника DВА, если (ABС = 70(.





Билет №10.

1. Сформулируйте признаки параллельности прямых, связанные с углами, и докажите один из них (по своему выбору). Докажите параллельность перпендикуляров к одной и той же прямой.

2. Сформулируйте определение биссектрисы треугольника. Докажите, что если биссектриса треугольника совпадает с его высотой, то треугольник является равнобедренным.

3. Задача по теме «Сумма углов треугольника».

В равнобедренном треугольнике АВС с основанием АС на стороне ВС взята точка М так, что ВМ = АМ = АС. Определите углы треугольника АВС.







Билет №11.

1. Сформулируйте и докажите свойства углов, полученных при пересечении двух параллельных  прямых секущей. Докажите, что прямая, параллельная перпендикуляру к прямой, также является перпендикуляром к этой прямой.

2. Сформулируйте определение высоты треугольника. Докажите, что если высота треугольника совпадает с его медианой, то треугольник является равнобедренным.

3. Задача по теме «Прямоугольный треугольник».

Найдите острые углы прямоугольного треугольника, если его гипотенуза в четыре раза больше, чем высота, проведенная к ней.





Билет №12.

1. Сформулируйте и докажите основной признак равнобедренного треугольника.

2. Сформулируйте определение параллельных прямых. Докажите существование и единственность прямой, параллельной данной прямой и проходящей через данную точку, не лежащую на этой прямой. 

3. Задача по теме «Прямоугольный треугольник».

Дан треугольник АВС: (С = 90(, (А = 30(, АВ = 20 см. В треугольнике АВС проведена высота СН. В полученном треугольнике АСН проведена высота HD. Найдите длину отрезка HD. 





Билет №13.

1. Сформулируйте и докажите свойство углов при основании равнобедренного треугольника.

2. Докажите, что треугольник является прямоугольным тогда и только тогда, когда медиана треугольника, проведенная к одной из ее сторон, равна половине этой стороны.

3. Задача на построение.

Постройте треугольник, если даны два его угла и высота, проведенная из вершины третьего угла.





Билет №14.

1. Сформулируйте определение вертикальных углов. Сформулируйте и докажите свойство вертикальных углов.

2. Докажите, что биссектриса внешнего угла треугольника параллельна одной из его сторон тогда и только тогда, когда треугольник является равнобедренным.

3. Задача на построение.

Постройте прямоугольный треугольник, если даны его катет и биссектриса, проведенная к другому катету.





Билет №15.

1. Сформулируйте определение смежных углов. Сформулируйте и докажите основное свойство смежных углов и следствия из него.

2. Докажите, что катет прямоугольного треугольника равен половине гипотенузы тогда и только тогда, когда он лежит против угла в 30°. 

3. Задача на построение.

Внутри треугольника АВС постройте точку, равноудаленную от вершин В и С и равноудаленную от сторон АВ и АС.















Билет №16.

1. Сформулируйте определение перпендикулярных прямых. Сформулируйте и докажите теорему о существовании и единственности прямой, перпендикулярной данной и проходящей через данную точку (рассмотрите два случая).

2. Сформулируйте и докажите свойство отрезков касательных к окружности, проведенных из одной точки.

3. Задача по теме «Прямоугольный треугольник».

В треугольнике АВС проведены высоты АМ и ВК. Докажите, что точки A, B, M и K лежат на одной окружности.





Билет №17.

1. Сформулируйте и докажите теорему о геометрическом месте точек, равноудаленных от концов отрезка.

2. Сформулируйте определение биссектрисы угла. Покажите построение биссектрисы данного угла с помощью циркуля и линейки. Обоснуйте.

3. Задача по теме «Равнобедренный треугольник».

Окружность с центром О касается боковых сторон АВ и АС равнобедренного треугольника АВС в точках В и С. Найдите (ВОС, если (ВАС = (.





Билет №18.

1. Сформулируйте и докажите теорему о геометрическом месте точек, равноудаленных от сторон угла.

2. Сформулируйте определение касательной к окружности. Докажите, что касательная имеет с окружностью ровно одну общую точку.

3. Задача на построение.

Постройте равнобедренный треугольник, если дана его боковая сторона и медиана, проведенная к ней.





Билет №19.

1. Сформулируйте и докажите теорему об окружности, описанной около треугольника, и ее следствия.

2. Сформулируйте определения угла и равных углов. Покажите построение угла, равного данному, с помощью циркуля и линейки. Обоснуйте. 

3. Задача по теме «Равнобедренный треугольник».

В равнобедренном треугольнике АВС с основанием АС проведена биссектриса АК. (АСК = 72(, АС = 12 см. Найдите длину отрезка ВК.





Билет №20.

1. Сформулируйте и докажите теорему об окружности, вписанной в треугольник, и ее следствия.

2. Сформулируйте определения отрезка и равных отрезков. Покажите и обоснуйте построение середины отрезка с помощью циркуля и линейки.

3. Задача по теме «Периметр треугольника».

Медиана треугольника делит его на два треугольника, периметры которых 33 см и 35 см. Определите длину медианы, если периметр данного треугольника равен 42 см.
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